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ALGEB RA

Capitolul I

MUrTtMt fl DtvtztBtL|TATE

1. Afla1i numerele naturale n qi m care verificd simultan conditiile:
(i)n=5Y.I1'; (ii)m=2'.17";
(iii) n are 15 divizori naturali; (iv) m arc 12 divizori naturali.

Neculai Stanciu, Berca, Buzdl (S:E0S.72)
2. Fie numerele prime n, n * | qi n + 11. Ardtafi cd num[ru]:

a = nn + (n +1)"*t * (n +rl)'
este divizibil cu 100.

Doina Stoica qi Mircea Mario Stoica, Arad (S:E08.74)
3. Aflafi c.m.m.d.c. al numerelor A=1.2.3.....100 qi B =441 .527.

Gh e o r gh e C dz dnel, DbrmSneqti, Bacdu (S : E0S.78)
4. AfWt numerele naturale nenule a cdror diferenfd este egal6 cu c6tul lor.

Gheorghe Stoica, Petroqani (S:E08.79)
5. Se d5 numlrul A - 42002 .5a007 + 280.

a) Precizali primele cinci cifre ale lui I gi ultimele cinci cifre ale lui l.
b) Aretafi ci numdrul,,4 este divizibil cu2;3; 4; 5;9; I0.
c) Ardtali cd numdrul I nu este p[trat perfect.

Ioana Crdciun Si Gheorghe Crdciun, Ploieqti (S:E08.111)
6. Dacd a, b, c sunt trei numere naturale astfel incdt lla+6b=5c, arhtati cd 110

divide numdrul (a + b)(b + c)(c + a).

Vasile Coman, Vdlenii de Munte (S:E08.112)
7. Se di numarul tr:(Zn+\(an+3)(7n+t). arata.ti ca:

a) A se divide cu 3, oricare ar frn numdr natural;
b) existd n namdr natural astfel incdt,4 se divide cu 24.

Maria Borovina, Ploiegti (S:E0S.113)
8. Sd se rezolve ecualia n +ln,8f:36, unde n e N qi [n,8] este c.m.m.m.c. al nume-

relor n qi 8.

Cdtdlin Ndchild, Ploieqti (S:E08.122)
f.inprodusull'2'3'...'2007.2008 seelimindtoatenumerelepareqiacelea careau
ultima cifri 5. Determinali ultima cifrl a produsului numerelor rlmase.

*** (S:E08.158)
10. S[ se arate c5: 2008 12009 +2OOg2 +... + 20092008.

Cristian Moanld, Craiova (S:E08.169)
11. Aritafi cd numirul A=1973.r9681e73 +r975.r9701e7s - 2 este divizibil cu 1969.

Vasile Sabou, Baia Mare (S:E09.12)
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Arbtafi cd (x1 + xz * xz * xq + x) i 412.

12. Fie x1, x2, x3, xa, x5 ainci numere naturale distincte intre ele, care verificd egalitatea:
(2009 - x1)(2009 - x2)(x3 - 2009)(x a - 2009)(x s - 2009) : 2009.

Vasile lenu[aS, Baia Mare (S:E09.19)

13. Fie a > b astfelincdt ab, bo, o, b sunt numere prime. Definim:
1, , I 

- 
1

^ = iP. ab + 3 . ba + t),, = 
oF 

. ab + z. * - r), n = )(*, * rr).
a) Ar[tafi cLp nu este numbr prim.

b) Determina\ix dinecuafia J==bo.

Gizela Pascale, TArgovigte (S:E09.58)

14. Determinali numerele de forma *.W divizibile cu 2009.

15. Anali cel mai mic num6r N - s3-n .rt'-::::iii'-#:';:';f;::;::;1T""
Neculai Stanciu, Berca, Buzdu (S:809.217)

16. Pentru a,beZ notdm A:9a+ I3b $iB:8a+ llb. Ardta\icd,A se divide cu 5
dacd qi numai dacd B se divide cu 5.

Vas i I e Tarc iniu, Odobegti, Vrancea (S :809.222)
17. Fie p un num[r prim. Aflafi toate numerele nafurale care au p divizon mrmere
naturale.

Viorel Botea, Brdila (S:E10.11)
1.8. Determinali numerele naturale nenule a qib, qtiind cd suma lor este 150 gi:

la, bl- a: (a, b) + b.

Am notat fa, bl cel mai mic multiplu comun al numerelor a Si b qi (a, b) cel mai mare
divizor comun al numerelor a Si b.

Lucian Neagu, Alexandria (S:810.a8)
19. Numerele a qi b at cdte 1005 divizori naturali. Este posibil ca produsul lor si aibd
exact2010 divizori?

Cdtdlin Budeanu, Iagi (S:810.87)

20.Fienumdrul A=2009.20092. ....2009n,n e N*. Determinali n,astfelincdtAsd,

aibd exact 946 de divizori.
Mihai Crdciun, Pagcani (S:E10.88)

2l.Fiinddatemu{imileA= {x lx= 3k-2,ft e N}, B= {x lx=503 +41,1e N}, C=

= {x I x = 4m * 3, m eN},D= {x I x =3n * 499,n e N}, ardta{i cd,A a B = C a D.

Delia loana Andrei,elevd, Iagi (S:E10.90)

22.Determina{i numerele de forma ob" 
"ur"verifici 

relalia:

abc = a.bc+b.ca*c'ab,
unde a, b, c sunt cifre nenule inbaza zece.

Dragomir Costea, Gherla (S :E10.125)

B $t"r" Supliment Gazeta Matematici. Clasa a Vl-a



:are verifice e galitatea:
)9): 2009.

Baia Mare (S:809.19)

im:

It I r\

,lm'+n').

Tirgoviqte (S:E09.58)

latina Olt (S:E09.213)

,. divizibil cu 250.

ca- Buziu (S:809.217)
zti ci A se divide cu 5

L Yrancea (S:E09.222)
' au p divizori numere

otea, Bralla (S : E 1 0. I 1 )
lor este 150 qi:

b qi (a. b) cel mai mare

Alexandria (S:E10.48)
ca produsul lor sd aibd

'tdeanu, Iaqi (S :E10.87)

lnap.n, astfel incdt'4 sd

im. Pagcani (S:E10.88)

=503-4l,leN),C=
lca,{CtB:CaD.
i. elev6" Iagi (S:E10.90)

23. a) Ardtali ci numirul87 + 277 + 1257 + 20107 este divizibil cu 7.

b) Determinatitoate numerele naturale n,pentrv care numdrul A = 2008" + 2070" +
+ 2012" se divide cu 2010.

Ionel Tudor, Cdlugdreni qi Dumitru Vieru,Dorohoi, Botogani (S:E10.138)
24. Suma a 17 numere naturale nenule qi distincte este 154. Ar[tafi cd produsul lor este
divizibil cu 38.

Luca Tuld, Buziu (S:810.209)

25. Aflali numdrul A =300" - i05' -286",unde n e N*, este divizibil cu 91.

Marin Chirciu, Piteqti (S:E10.233)

26. Gdsili numerele ab , astfel inc6.t ab + ba + a * b s6 fie cub perfect.
Nicolae Ivdschescu, Craiova (S:810.250)

27. Numdrul natural A,impdfrit la 48, dd restul 41 qi imp6rlit la 50 db restul 9. AflaJi
num[ru] l, gtiind cd suma celor doud cdturi este 81.

Ion Neald, Slatina (S:E10.251)
28. Suma a doui numere nafurale este 140, iar cel mai mic multiplu comun al lor este
168. Aflafi cele doud numere.

Vosile Chioreanu, Carei, Satu Mare (S:E10.252)

29. Determinali numerele abc, qtiind cd cel mai mare divizor comun al numerelor

abc Si cba este 36.
Romanla Ghild qi loan Ghi1d, Blaj (S:E10.253)

30.SAse aratecdnumerele a-22010 +32010 qib=22010 +32oto +42010 nu suntpdtrate
perfecte.

Gabriela Dincd Si Viorel Dincd, Giurgiu (S:810.256)

31. Fie numirul oO"a inbazazece cu cifre mai mici decdt 4. Demonstrali c[:

a r b * c + d divide numdrul dabc dace gi numai dacd divide numErul:

(a+b+c)(b+c+d)(c+d +a)(d +a+b) .

Virgini a Ticd-Di ac onz (S :El0.286)
32. Fie a, b mmere naturale nenule. Ardtali cd dacd3a + 2b se divide ct 67, atunci nu-
m6rulx = 6' . 1920 . 4' . a+ 8' . 1950 . 3n . b se divide cu 2010, pentru orice nnumir
natural.

Vir ginia Tic d-D iac onz (S :E 10.289)
33. Determinali cel mai mic numir natural n care se divide clu28, are suma cifrelor 28
gi are ultimele doud cifre 28.

x x x (IX.2/Aprilie 2011)
34. Consider[m toate numerele de trei cifre distincte care se pot forma cu cifrele 1, 2,
3, 4, 5,6. Pentru fiecare numdr format, considerdm toate diferen{ele posibile a cdte
doui din cifrele sale. Ardtali ci produsul tuturor acestor diferenle, pentru toate
numerele formate, este un pdtrat perfect.

* * * (S:E11.158)
35. Fiep, q dotdnumere prime consecutive pentru care avem 2 . p + 3 . q : 5 . n, a,t

n e N. Ardtati cd n este num6r compus.
x x x (X.6lFebruarie 2012)

Teme Supliment Gazeta Matematici. Clasa a Vl-a $ S
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36. Demonstrali cd, ecualia a3 + b3 4 c3 : d are o infinitate de solufii in mullimea
numerelor naturale.

x x * (IX.2/lVlartie20t2)
37. Aflafi numerelep, gtiind cd p, p * 4, p * 20 sunt numere prime.

Septimiu Voicule!, Crevenicu, Teleorman (S:812.395)

38. Fie numerele a, b, cnumere naturale nenule astfel inc6t 
o -bbc

a) Aritali ci num[rulp : (at2012 + 6zotzS16z0r, + 
"rrtr, 

este pdtrat perfect.
b) Daci b: 10, aflafi suma ultimelor 2012 cifre aleluip.

Tudor Cristea, Alexandria (S:E12.397)
39. SA se afle restul implr,tirii numdrului natural:

tr : (9n2 +6n+!)3"'*4'-t +27n2+ 182+ l0laB:9n2+6n+l,unden e N*.
Viorel Tudoran Si Alfred Eckstein, Arad (S:E12.517)

40. Fie a : 20ll* + 2013" + 2014, m, n e N.. Determina{i restul impdrlirii num6rului
ala2012.

Nelu Don; Curtici, Arad (5:812.519)
41. Fie n gip numere naturale nenule,p prim, astfel incdtpa + 95 : n !, unde:

n!:I.2.3.....n.
Determinali n $i p.

Mihai Vijdeluc, Baia Mare (S:E12.565)
42. Cerceta\i daca- existd 9 numere naturale prime, diferite doud cdte doud, a cltoi
sumd sd fie 125.

43. Ardrtalic[ numlrul l313 + 43a3 este divizibil cu 14.

* * * (5:812.591)

* x * (S:E12.592)
44. Afla\i numirul natural a, qtiind cd resturile imp6rlirii numerelor 122, lg2 gi 2Si
la a sunt numere consecutive 

:

* * * (S:E12.594)
45. Ar[tafi c5, oricum am alege 7 numere naturale pdtrate perfecte, exist6 doul a cdror
diferen![ se divide cu 10. ]:

* * * (S:E12.595)
46. Aflali numerele natwale a, b, c, gtiind cd suma lor este 255 gi cd a - 14, b - 4, c * 9
sunt numere consecutive, din care c * 9 este cel mai mic.

* * * (S:E12.597)

47. Ardtalicd numdrul p :Y este natural, pentru orice numdr nafixal n > 2.' 45 'r---'-

48. Aflali numerele naturale m si n,gtiind cd 3 . n! + 2g : mz,unde z! : t ;t:;Ti:':':'
Cdtdlina Oprea, Buz[u (S:812.618)

49. Determinali numerele naturale prime a, b, c, astfel incAt:

2bc 100
- T--:-- = 

-
b'+c2 17 '

Cristina Vijdeluc qi Mihai Vijdeluc,Baia Mare (S:813.27)
I10 lTeme Supliment Gazeta Matematici. Clasa a Vl-a



de sol4ii in mulgimea

I * (Dl2lilartie2012)
trE-
Telermm (S:E12.395)

=!_
c

rs perfecl

{Iexandria (S :E I 2.3 97)

r+l,rmdeneN*.
tuin" kad(S:E12.517)
ml i@4irii numirului

rtici Amd (S:Ef2.519)
)5:z!, rmde:

BaiaMare (5:812.565)
hi cete dou5, a cdror

* * * (S:E12.591)

* * * (S:E12.592)
selor 122,192 qi 285

* * * (S:E12.594)
xte, existii doui a ciror

* * * (S:E12.595)

f cea- 14,b-4,c-t9

+ + + (S:E12.597)

nrmirnatural n > 2.

* * * (S:E12.598)
dez!:1.2.3.....n.
rw,Buzdr (S:E12.618)

50. Arltafi c6 numIrul A = n2 + 2n - 1 nu se divide cu 3, oricare ar fi numSrulintreg n.
Constantin Apostol, Rdmnicu S6rat (S:E13.31)

51. Ardtafi cI num6ru1 2" + 3'nu este pdtrat perfect, oricare ar fi z e N.

52. kdta[i cd numilrul A=

n numdr natural nenul.

21', +23" -22" +2n+t .32

* * * (S:L13.87)

este numir natural pentru orice

Maria P etres cu, Bucuregti (S :813.92)
53. Fie numerele intregi a, b, c astfel incdt 20a - 7c : I5b. Arlfia\i cd (a + b) . c este
divizibil cu 35.

Maria P etrescu, Bucureqti (S :813.106)

54. Fie numdrul N =2nz -3n -2, re e N*.

a) Descompuneli Nin produs de doi factori.

b) Aflali r € N*, gtiind cdNeste numdr prim.

Valentin Preda, Bucureqti (S:E13.109)
55. SA se gdseascd suma tuturor numerelor naturale mai mici sau egale cu 2013 care
nu se divid cu suma divizorilor proprii gi primi ai1ui20l3.

Cristina Vijdeluc qi Mihai Vijdeluc, Baia Mare (S:E13.178)

56. Afla,ti numerele prime ab,qtiind,cda-b Si b: asunt numere prime.
Cristina Vijdeluc qi Mihai Vijdeluc, Baia Mare (S:8f3.180)

57. Determinali p numdr natural pentru care p, p + 2, p + 4, p + 8 Sip + 16 sunt
simultan prime.

Gheorghe Bumbdcea, Bugteni (S:813.291)
58. SA se gdseasci cel mai mic numir natural care are acelagi numir de divizori ca

61 5.

Mariana F I eancu, Cdmpulung Muscel (S :E 13.332)

59. Determinafi toate numerele naturale n astfel incdt numdrur 
l+2+-"'+ n 

sd fie prim.2'
Neculai Stanciu, Buz6u qi Titu Zvonaru, Com[negti (5:813.336)

60. Demonsta[i cd numirul A=3.52n+t *23"*1 este divizibil cu 17, oricare ar fr n
numdr natural.

Ion Plrqe, C6mpulung Muscel (S:E13.345)
6l.seconsiderdnumerele at=4,a2=3atl4,a3=3az*4',...,a2013=3a2sv*42012.
. a) Calcula\i a2u3.

. b) Arbta{i cd (a1 + az * ... + azotz) | + .

Carmen Botea Si Viorel Botea,Brdila (S:814.13)

62. Determinali numerele naturale de forma abc , qtind, ce Gb + U" + drtU" .

Daniela Stdnicd qi Nicolae Stdnicd, Brdila (S:814.14)

38

:, Baia Mare (S:E13.27)
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63. Fie mulfimile 41 = {11, A, = {1, 3}, Az = {1, 3, 6}, A4= { l, 3, 6, 10}, A5 = {I, 3, 6,
10,15),...

a) Calculali A2s\As.
b) Verificali dacd exist| n numer natural astfel incAt 2013 e A,.
c) Aflali numdrul elementelor divizibile cu7 dinA2s13.

Daniela Covaci, Brbila (S:E14.15)
64. Afla[i valoarea maximd a numdrului naturalz, gtiind cd4" divideprodusul:

p = 504. 505 . 506 . . .. .2012 .2013.
Artur Bdlducd, Botogani (S:Ef a.16)

65. Arbtali c5:

1.22 + 1.2.32 +1.2.3.42 +... + 1.2.3. ....gg2 =1.2.3. ... .rc}_ 2.
Nazely B oicescu, Brdila (S:E14.l7)

66. Determinafi numerele nafurale nenule a, b, c, d, e, n, gtiind cb:
z"*3 .3b. 5"*1 . 7d .ll" = | .2.3 . ... .n.

Mihaela Baltd, Br6i1a (S:E14.t8)
67. Demonstra\i cdnumerele 3"0" + 1 gi 3:'0" + 10 sunt prime intre ele.

Nazely B oicescu, Brdila (S:Ela.19)
68. SA se determine valoarea de adevir a propozifiei:

120t3 + 22013 + 32013 + ... +20042013 i 6.

Daniela Covaci, Brdila (S:814.20)

nu poate fi pdtratul unui numir ralional, oricare ar

D an N e gul e s cu, Brdila (S : E 1 4.40, enun! modificat)
70. Gdsili numerele naturale ab astfelincdt ab = a3 + b3.

Nicolae lvdq ches cu, Craiova (S:Ef 4.53)
71. Se considerd numdrul n - 22013 + 32013 + 42013.

a) Aflali restul imp[rlirii lui nla 5.
b) Aritafi cd,9ln.

Ionel Tudor, cdlugdreni si viorica Dogaru, oinacu, Giurgiu (s:814.77)
72. Fie numerele e, b, c e N* astfel incdt d .r bz + cz = 2432 qi (a, b,c) = g. Calculafi
media aritmeticd a numerelor a, b, c.

Concursul,,Micul matematician", Negreqti-Oag (S:E14.91)
73. Fie rz e N* qi numerele a = 4n*2 . 52" + 2, b = 22n . Z5n+r - l, c = 2 . 4"*2 . 52n + l,
4 - 22n+3 . s2n - 2. Ar:ata\i cd,:

a) numerele a, b, c, dnu sunt prime;
b) a + b + c + d este pdtratperfect.

Concursul,,Micul matematician,', Negregti-Oaq (S:E14.92)
74. Ardta\i clnumdrul A = 2n3 +n * 6 se divide cu 3, oricare ar fr nnumdr intreg.

Luca Tuld, Buziu (S:Ela.ll7)

12 $t"r" Supliment Gazeta Matematici. Clasa a Vl-a
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6
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3, 6, 10), A5= {1,3,6,

4,.

N aci, BrLila (S :814.1 5)
livide produsul:

l, Botogani (S:81a.16)

.1.3.....rcO-2.
es cu. Br5rlla (S : E I a. I 7)
c5:

laltd. Brtrlla (S :E 14. 1 8)

ntre ele.
'escu. Breila (S:E14.19)

n'aci. Br6ila (S:E14.20)

rmir rational, oricare ar

',11.40, enun! modificat)

icu. Craiova (S:E14.53)

rcu- Giurgiu (S:E14.77)

i ta- b. c) : 8. Calculafi

iegres-ti-Oaq (S :E 14.9 I )

l.c=2.4'*2.52"+r,

{egregti-Oag (S:814.92)

: ft n nurmdr intreg.
uld,Bluzd:u (S:814.117)

75. Ariltali cd orice numdr natural c,r2007 divizori este pStrat perfect.
Romanla Ghitd $i Ioan Ghi1d, Blaj (S:E14.131)

76. Pentru c6te numere abc existdun numdr def , astfelincdt s[ fie indeplinite simul-

tan condiJiile:

i) 
"b" 

+ def estepdtrat perfect;

t1) a+d=fi, b+e=n+1, c+-f =n+2.
Romanla Ghild $i Ioan Ghiyd, Blaj (S:814.139)

77.Fie x)y)z ntJmere intregi care verificS rel4ia 22 =x2 +y'. Ariltali cd 4lx sau

alv.
Vas ile Scurtu, Bistrifa (S:E14.145)

78. SA se arate cd numdrul 332+r * 10 este divizibil cu 13.
x * x (S:E14.173)

79. Ar5rtati cd numdrul
n3 +6n2 +5n

este natural, oricare ar ft n numdrul natural.

* x * (S:E14.184)

80. Se se determine numerele naturale nenule a qi b astfel ?ncdt E (a,b) = a' '2'k-2 + 9b

sd se divid[ cl7, oricare ar fr k ) 1 , numdr natural.
* * * (S:E14.199)

8i. Pentru n e N* notdm cu P, produsul divizorilor naturali ai numirului n. Sb se

determine n cu proprietatea cd 1 = 6tt" .

* * * ($:814.212)

82. Determinali numerele de forma abc,scrisein sistemul zecimalpentru care:

ob"+o+b+c-p3, p€N.
* * * (S:E14.218)

83. SA se determine cifra x pentru care num5rul N = 2014x1 1 sd se dividd ct l7 .

x * * (93E14.220)

84. Demonstrali cd printre 2025 de numere naturale distincte existd 729 de numere a

cdror sumi este divizibilS cu 9.

Carmen Botea qi Viorel Botea,Brdila (S:814.22a)

85. Ardtali cd dacd 2^ +2n este numdr prim, atunci:

r ***(S:E14.233)
86. Se considerb mullimea A: {p lp numir prim gip2 r 2 numfur prim). C0te elemen-

te are mullimea,4?
Ovidiu Bobb, Copalnic-Mdn[qtur, Maramureg (S:815.14)

87. SA se arate cd dacdp este numdr prim qi pt + p * 13 este pbtrat perfect, atunci

numdrulp3 + p + 13 este numdr prim.
Georgeta Burtea, Alexandria (S:815.9a)
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88. se considerd numdrul a,: 1877...77 gg9, cu n numdr natarar, gi c, c6tul impirlirii

"Tis::?!:r:t;,,se divide.,, r: p"n * oricare n.
b) s[ se determine n pentru care s(a,):2s(cn), unde s(rz) reprezintdsuma cifrelor

numdruluirn.

Marius Burtea, Alexandria (S:81S.107)
89. Un numbr natural n este puternic dac6 are proprietatea: daci un numdr pi,m p
divide n, atunci p2 divide n. Gdsili numerele putirnrce de trei cifre care au exact qase
divizori.

George-Florin gerban,Brdila (S:E15.132)
90. Determinali numerele de forma obob 

"ur" 
au exact gase divizori nafurali.

George Florin gerban, Briila (S:E15.133)
91. Fie numerele naturale nenule e, b, c, d, e astfelincdt:

(a + b)(a + c)(a + d)(a + e) : 5005.
Aritafi cd numerele a, b, c, d, e nupot fi toate numere prime.

D ani e I S it aru, Drobeta_Turnu S everin (S : E I 5. I 34)
92. Determinali numerele naturale a < b < c, qtiind cd (a, b,c) : 3 gi la, b, cl:30.
(Am notat (x, y) cel mai mare divizor comun al numerelor i si y si [x, y] cel mai mic
multiplu comun al numerelor:r giy.)

Vasil e Scurtu, Bistrila (S:E15.137)
93. Fie A = 2a + 3b + 4c Si B : 7 a + 8b + gs,unde a, 6, c sunt numere naturale nenule.
Ardtati cd 5 divide A dac6 qi numai dacd 5 divide B.

Vasil e Scurtu, Bistrila (S :E15.l3g)
94'Pe o tablS sunt scrise numerele naturale de la I p6ni la 50. La pasul 1 se gterg dou[
numere qi se inlocuiesc cu suma lor minus 2. La pasul 2 se gterg doud numerJ qi se
inlocuiesc cu suma lor miriti cu 1. La pasul 3 se qterg dou[ numere gi se inlocuiesc cu
suma lor minus 2. La pasul 4 se gterg doud numere qi se inlocuiesc cu suma lor mdriti
cu 1. Se continud in acelaqi fel p6ni la pasul 48 cAnd pe tabli rdmdn doud numere.
Aflali suma celor doud numere.

Concursul,,Laurenliu panaitopol',, Giurgiu, 20 I 5 (S :E I 5. I 7l )95' Aflali suma celor mai mici 32 de numere naturale a eare impbrlite la numerui
natural n > I dau restul egal cu 1, iar impdrfite la nz dartrestul egal cs n _ I.

96. Ardta[ica numirul a:30 + 220tsse divide 
"u'J'.'* 

Bunu' Baia Mare (s:E15'212)

Mihai Vijdeluc gi Vasile lenulaq,Baia Mare (S:E15.213)
97 ' Cdte numere prime de trei cifre se transformi in cuburi perfecte dacd schimb6m
ordinea cifrelor lor?

Vasile lenulaS, Baia Mare (S:815.216)
98. Fie numdrul tr: !55155155...155 . Ardtalicd"A estedivizibil cu 2015.

2016 cifre

Vasile Ienulas qi Mihai Vijdeluc,Baia Mare (S:E15.21S)
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ural, qi c, cdtttl impirlirii

r epr eztnti, suma cifrel or

Alexandria (S :E 15. 107)
: dacl un numdr prim p
i cifre care au exact gase

,ban, Brdila (S :E 1 5. 1 32)

ivizori naturali.
.ban, Brtlla (S :E 15. I 33)

rnu Severin (S:E 15.134)
:3 gi [a, b, cl:30.
;i -r" qi [.x, y] cel mai mic

rfr" Bisrrifa (s :E 15. 137)
numerg naturale nenule.

rnr. Bistrifa (S:E 15.138)
I*apasul I se gterg doui
geqg doud numere gi se

mere gi se inlocuiesc cu
riesc cu suma lor mdritd
rE r5mAn doui numere.

u{-siq 20 I 5 (S:El 5.171 )
re in4dr,tite la numdrul
qgalcun-1.
Baia Mare (S:E15.2f2)

Baia Mare (S:E15.213)
rrfecte dacd schimbdm

Baia Mare (S:815.2f 6)
ril cu 2015.

Baia Mare (S:815.21S)

104. Fie A: 3a +
cd (A, B): (o, b).

99. Aflali valorile lui n, numir natural nenul, pentru care numerele 2015" gi 2015' au

ultimele patru cifre identice.
George Florin $erban, Briila (S:815.253)

100.Fiemu$imilenevide,4gi,Bcuproprietil\ileAr-tB:QqiAwB: {1,2,3,...,2014}.
a) Sd se arate cd suma dintre numerele pare din I gi numerele impare din,B nu este

egal6 cu suma dintre numerele pare din ,B gi numerele impare din A.
b) Daci A conlrne cel pulin 1008 elemente, atunci conline cel pulin doul numere

consecutive.
Carmen Botea Si Viorel Botea, Brdila (S:E15.260)

101. Arbtafi cd dacd a, b, c, d, e stxtt numere naturale prime diferite, atunci:

abcd + bcde + cdea * deab + eabc * 1693 <2abcde.
Aur el D ob o q an, Ltgoj (S :El 5.293)

102. Aflali cel mai mare numdr natural n pentru care 7" divide l ' 2 '3 ' ... ' 2015.

Aurel D o bo S an, Lugoj (S :E I 5.294)

103. Aflali numerele prime a, b, c care verificE simultan relafiile:
c-ab:15qi c-a2:49.

Eugen Predoiu, C[16raqi (S:815.337)

5b gi B :2a 4 3b, unde a gi b sunt numere naturale nenule. Ardtali
Am notat (x, y) cel mai mare divizor comun al numerelor x qiy.

Vasile Scurtu, Bistrifa (S:E15.338)

105. tuetali ca Z:llXfACfOn dacd qi numai dacd:

23elFACroRx.
r, * x (g:El6.12)

106. O mullime de numere naturale I cu cel pufin doud elemente, o numim ideald

dacd pentru orice a,b e A avem alb sau bla .

a) Construili o mullime ideali cu 3 elemente.

b) Ar[tafi cd dacd p > 2 este un numir prim, atunci mullimea divizorilor numIrului

p" este ideal6, pentru orice n e N*.

c) Determinali o mu{ime ideal[ cu 8 elemente qtiind cd suma elementelor sale este 255.
* r, * (g;El6.14)

107. Ardta\i cd numirul q=(2n+l)Qn+2) nu este pdtrat perfect, oricare ar fr n
numdr natural.

* * * (S:E16.54)

108. Determinali numdrul prim:c qtiind cd a, b xtntnumere naturale pentru care:

x+at +b'=a+b+219.

109. Ar6ta(i ch pentru orice numdr natural de trei cifre abc existd un numar xyzt

astfel incdt cel mai mare divizor comun al numerelor xyztabc qi abcxyzt sdfte abc .

* * * (S:E16.59)
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110. Suma a 2016 numere naturale consecutive este un numdr
Ariltati cd doud dintre aceste numere sunt divizibile cu 2015.

111. Demonstrali cd numirul:

a=2o*4 ,3"*5 +2n+s .3n+2 +6"*3 .4,
unde n este un numir natural nenul, se divide cu20l6.

112. Stabilili dacd numirul a =l0t0t6 - 2r0 este pitrat perfect.

113'Determinarin"y:y::rrT#i,'f 
iylT5;l??';,

sunt simultan numere prime. 
:l

* * * (S:E16.140)
114. Determinafi cel mai mic numSr cu 30 cifre, care are suma cifrelor 30 gi se divide
cu 30.

* * * (S:E16.178)
115. Fie xt, xz, ..., .r13 fillmsrele naturale astfel incdt 3 < xr < xz 1 ... < 

",1 
qi xt * xz'+

+ ... + xs: 174. Ardta[i cd cel pulin unul dintre cele 13 numere este prim... ***(S:E16.190)
116. Aretali ci numdrul 32015 + l0 este divizibil cu 11.

* * * (S:E16.181)

ll7 . Afla,tinumerele naturale nenule a, b, c,stiind c6 {2, a, U\ = {7, 
or, 

"l 
.

, . Gheorghe Gherasin, Sighetu Marmafiei (S:E09.ll)
118. Se dau multimile A={xlx= 2k+5,keN}li t={rly:n'+n,neN}, in care

elementele sunt ordonate crescitor.
a) Scrieli primile trei elemente din cele doud mullimi.
b) Verificali dac6 547 e A qi 547 e B.
c) Gdsili cel de-al 30-lea termen allui A.
d) ArAtali cl cele doud mu{imi sun disjuncte.

Simona Muscariu, TArgovigte (S:E09.46)
119. Determina[i a,6, c e N dac[:

1) {2005,20091w {a,b\ = {2005,200t ,2009};

i1) t2007,200e\ - {b, c} = { zool} ;

iii) {a,c} = {zoos, zool}. !

Vasile Tarciniu, Odobeqti (S:809.208)
120. Se consideri mu{imea M ={ro Ix e{r,2,...,L0}}. mterminafi numlrul minim, de

elemente care trebuie alese arbitrar din M, pentru a fi siguri ci exista dou6 elemente
alese avind diferenla divizibild cu 10.

Cris tian Lazdr, Iaqi (S:El 1.10)
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divizibil w 2015.

x * * (S:E16.95)

x * * (5:816.99)

* * * (S:E16.138)


